
QB365 Question Bank Software Study Material
ெதாைக ��கண�த� - II ��கியமான 2,3 & 5 மதி�ெப� வ�னா�க� வ�ைடக�ட�

12� வ���
வண�க� கண�த� ம��� ��ள�ய�ய�

ெமா�த மதி�ெப� : 75

2 மதி�ெப� வ�னா�க�

10 x 2 = 20

y = 4x + 3 எ�ற வைளவைர, x -அ��, x=1 ம��� x=4 ஆகியவ��ட� ஏ�ப���� பர�ைப� கா�க.

பதி� : பர�� =

=

=

= 32 + 12 - 2 - 3

= 39 ச�ர அல�க�.

ydx∫ 4
1

(4x + 3)dx∫ 4
1

[2 + 3x]x2 4

1

ெதாைகய�டைல� பய�ப��தி 2y+x =8 எ�ற ேகா�, -அ�� ம��� x =2, x =4 எ��� எ�ைல��� ஏ�ப����

அர�க�தி� பர�ைப� கா�க.

பதி� : 2y + x = 8

x08

y40

2y + x = 8

2y = 8-x

y =   (8-x)

பர�� 

A = 5 ச.அல�க�

1
2

A = y dx∫ b

a

(8 − x)dx =1
2 ∫ 4

2
1
2 [8x − ]x2

x

4

2

= [(32 − 8) − (16 − 21)]1
2

= [24 − 14]1
2

y = x எ�� ேகா�, x-அ��, x=1 ம��� x=2 எ�� எ�ைல��� ஏ�ப���� பர�ைப� கா�க.

பதி� : y = x

x12

y12

  பர��  

     ச.அல�க�

= y dx∫ 2
1

= ( )x2

2

2

1

= [4 − 1]1
2

3
2

வ��பைன ெபா��கள�� இ�திநிைல வ�வா� சா�� MR =9-4x  என��  ேதைவ சா�ைப� கா�க.2
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பதி� : இ�திநிைல வ�வா�� சா�� 

 என��,k =0 

ேதைவ� சா��: 

MR = 9 − 4x2

= 9 − 4dR

dx
x2

R = ∫ (9 − 4 ) dx = 9x − + kx2 4x3

3

x = 0, R = 0

R = 9x − 4x3

3

= p = = 9 −R
x

4x2

3

= p = = 9 −R
x

4x2

3

இ�திநிைல வ�வா� சா�� R'(x)=1500-4x-3x  என��, வ�வா� சா�� ம��� சராச� வ�வா� சா�ைப� கா�க.

பதி� : இ�திநிைல வ�வா�� சா��

வ�வா�� சா��: 

x  =0, R=0 என��,  k =0

வ�வா�� சா��: 

சராச�  வ�வா�� சா��:

2

(x) = 1500 − 4x − 3R′ x2

R = ∫ (1500 − 4x − 3 ) dxx2

= 1500x − − + k4x2

2
3x3

3

R = 1500x − 2 −x2 x3

AR = = 1500 − 2x −R
x

x2

x அல� ெபா��க��கா�கான இ�திநிைல வ�வா�� சா�� MR =10+3x-x  என�� வ�வா�� சா�� ம��� ேதைவ� சா��

ஆகியவ�ைற� கா�க.

பதி� : இ�திநிைல வ�வா�� சா��

 என�� 

வ�வா� சா��: R =10x+ ,

ேதைவ சா�� : P +10+

2

MR = 10 + 3x − x2

= 10 + 3x −dR

dx
x2

∫ dR = ∫ (10 + 3x − ) dxx2

R = 10x + − + k3x2

2
x3

3

x = 0, R = 0 k = 0

−3x2

2
x3

3

−3x
2

x2

3

உ�ப�தி ெபா��கள�� இ�திநிைல� ெசல� சா�� MC=  ம��� மாறா� ெசல� �.18,000 என��, ெமா�த� ெசல�

ம��� சராச� ெசல�� கா�க.

பதி� : இ�திநிைல� ெசல� சா��

ெசல�� சா��:

x=0 ம��� C=18,000 என��,k =10000

ெசல�� சா�� : C =

சராச� ெசல�: AC =

14000

7x+4√

MC = 14000
7x+4√

=dC

dx

14000
7x+4√

∫ dC = 14000 ∫ (7x + 4 dx)−1/2

C = 14000 [ ] + k
(7x+4)1/2

7(1/2)

C = 4000(7x + 4 + k)1/2

4000 + 100007x + 4− −−−−√

+4000
x

7x + 4
− −−−−

√ 10000
x

ஒ� ெபா�ள�� ேதைவ� சா�� y=36-x  என��, y = 11- � �க�ேவா� உப�ைய கா�க.

பதி� : ெகா��க�ப�டைவ: y=36-x  ம��� y =11

11=36-x

x =25

x =5

=

=

=

=

�க�ேவா� உப� =  அல�க�.

2
0

2
0

0
2

0
2

0

(36 − )dx − 5 × 11∫ 5
0 x2

− 55[36x − ]x3

3

5

0

[36(5) − ] − 5553

3

180 − − 55 =125
3

250
3

250
3
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ேதைவ�சா�� P =50-2x என��, ேதைவ x =20 எ�� ேபா� �க�ேவா� உப�ைய� கா�க.

பதி� : 

�க�ேவா� உப�

=1000-400-200=400 அல�க�

p = 50 − 2x

= 20x0

= 50 − 40 = 10p0

CS = f(x)dx −∫ x0

0 x0p0

 CS  = (50 − 2x)dx − 200∫ 20
0

= − 200[50x − ]2x2

2

20

0

அள���� சா�� p =7+x, x =5 எ��ேபா� உ�ப�தியாள� உப�ைய� கா�க.

பதி� : 

உ�ப�தியாள� உப�

P.S=  அல�க�

p = 7 + x,x = 5

p = 7 + 5 = 12

 PS  = − g(x)dxx0p0 ∫ x0

0

= 60 − (7 + x)dx∫ 5
0

= 60 − = 60 − (35 + )[7x + ]x2

2

5

0

25
2

= 25 − =25
2

25
2

25
2

3 மதி�ெப� வ�னா�க� 10 x 3 = 30

y =8x எ�ற பரவைளய� அத� ெச�வகல��ட� ஏ�ப���� பர�ைப� கா�க.

பதி� : y =8x           ....(1)

தி�ட வ�வ� y =4ax, உட� ஒ�ப�ட

4a=8

a=2

ெச�வகல�தி� சம�பா� : x = 2

சம�பா� (1) ஆன� x -அ�ைச ெபா��� சம�சீ� ஆதலா�,

ேதைவயான பர�� = 2 [�த� கா�ப�திய�� சம�பா� 1ஆன� x = 0 ம��� x = 2 எ�� எ�ைலக����

ஏ�ப���� பர��]

= 

=

=

=  ச�ர அல�க�.

2

2

2

2 ydx∫ 2
0

2 dx = 2(2 ) dx∫ 2
0 8x−−√ 2√ ∫ 2

0 x1/2

4 = 4 × 2 ×2√ [ ]2x
3

2

3

2

0

2√ 2
3

2

3

32
3

ெதாைகய�டைல� பய�ப��தி a அல� ஆர� உைடய வ�ட�தி� பர�ைப� கா�க.

[�றி��: ]∫ dx = + + c−a2 x2− −−−−−√ x
2

−a2 x2− −−−−−√ a2

2
sin−1 x

a
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பதி� : 

வ�ட�தி� சம�பா�, x +y =a     .....(1)

y=0 என (1) -� ப�ரதிய�ட x =a

⇒ x=±a

ெகா��க�ப�ட வைளவைர ஆன� இ� அ��கைள� ெபா��� சம�சீ� ஆ��. எனேவ ேதைவ�ப�� பர�� = 4

[�த� கா�ப�திய�� x = 0, x = a எ�� எ�ைல��� வைரய��க�ப�� அர�க�தி� பர��]

=

=

=

= πa

2 2 2

2 2

4 ydx∫ a

0

4 dx = 4∫ a

0 −a2 x2− −−−−−√ [ + ]x
2 −a2 x2− −−−−−√ a2

2 sin−1 x
a

a

0

[0 + ( )] = 4( (1)) = 4a2

2
sin−1 a

a
a2

2
sin−1 a2

2
π
2

2

ெதாைகய�ட� �ைறைய� பய�ப��தி y =16x எ�ற பரவைளய� x =4 எ�ற ேகா��ட� ஏ�ப���� அர�க�தி�

பர�ைப� கா�க.

பதி� : y =16x எ�ப� வல� �றமாக திற�தி���� பரவைளயமா��.

ேதைவ�ப�� பர�� =  

=  (பரவைளய� x -அ�ைச ெபா��� சம�சீ�)

= ச�ர அல�க�

2

2

2 ydx∫ b

a

2 dx∫ 4
0 16x

− −−√

8 dx = 8 = ((4 ) =∫ 4
0 x

1
2 [ ]x

3

2

3

2

4

0

16
3 )

3

2
128

3

இ�தி நிைல ெசல�� சா�� MC=2+5e  என��,

(i) C (0)=100 எ�� ேபா� C ைய� கா�க.

(ii) சராச�� ெசல� AC -ஐ� கா�க

பதி� : (i) ெகா��க�ப�ட MC=2+5e  

C=

=

=2x+5e +k

x=0, C=100 ⇒100=2(0)+5(e )+k

k=95

∴ C=2x+5e +95

(ii) சராச� வ�ைல =

AC= .

x

x

∫ MCdx + k

∫ (2 + 5 )dx + kex

x

0

x

=C
x

2x+ +955ex

x

2 + +4ex

x
95
x

�.6,40,000 வ�ைல��ள ஒ� இய�திரமான� f (t) = 20000 t (t -ஆ��கள��) எ�ற ேசமி�� வ�கித� சா�ப�� ெசல�

ேசமி��ட� ஈ� ெச�ய எ�தைன ஆ��களா��?

பதி� : ெசல� ேசமி�� S(t) =

=10000t

ெமா�த ெசலைவ ஈ�ெச�வத�கான கால�

10000t =640000

t =64

t=8

8 ஆ��கள�� இய�திர�தி� ெசலைவ ஈ� ெச�யலா�.

20000tdt∫ t

0
2

2

2

இ�தி நிைல வ�வா� சா�� MR=35+7x-3x  என��, வ�வா� சா�� ம��� ேதைவ� சா�� கா�க.2
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பதி� : ெகா��க�ப�ட MR =35+7x-3x

R =

=

R =35x+ x -x +k

x=0 எ��ெபா�� R=0 ∴ k=0

R=35x+ x -x

ேதைவயான� சா��: p=

p=35+ x-x

2

∫ (MR)dx + k

∫ (35 + 7x − 3 )dx + kx2

7
2

2 3

7
2

2 3

R
x

7
2

2

உ�ப�தி ெச�ய�ப�� x அல� ெபா��கள�� இ�திநிைல� ெசல�   எ�க. x=0 எ�� ெபா�� உ�ப�தி ெசல� 0

என�� ெமா�த ெசல�� சா�ைப� கா�க.

பதி� : 

  என��,

ெசல�� சா��: C =

a

ax+b√

MC = a

ax+b√

=dC
dx

a

ax+b√

C = a ∫ (ax + b dx)−1/2

= a [ ] + k
(ax+b)1/2

a/2

= 2 + kax + b
− −−−−

√

x = 0, C = 0

0 = 2 + k ⇒ k = −2b√ b√

∴ C = 2 − 2ax + b
− −−−−

√ b√

2 − 2ax + b
− −−−−

√ b√

வ��பைன ெச�ய�ப�� x அல� ெபா��கள�� இ�திநிைல வ�வா� சா�� 5+3e x என��, வ��பைன ெச�ய�ப�� 100

அழ� ெபா��கள�� ெமா�த வ�வாைய ேதாராயமாக கா�க. (e =0.05)

பதி� : இ�திநிைல வ�வா�� சா�� 

 என�� 

x =100 அல�க� என��,

=�.5.95(�பா� ஆய�ர�கள��)

=�.5,95,000

-0.03

-3

MR = 5 + 3e−0.03x

= 5 + 3dR

dx
e−0.03x

R = ∫ (5 + 3 )dx = 5x + + ke−0.03x 3e−0.03x

−0.03

R = 5x − + ke−0.03x

0.01

x = 0, R = 0

k = = 1001
0.01

R = 5x − + 100e−0.03x

0.01

R = 5(100) − + 100 = 600 − ( )e−3

0.01
0.05
0.01

இ�திநிைல வ�வா� சா��   என��,சராச� வ�வா� சா�� P =  என� கா��க.

பதி� : இ�திநிைல வ�வா� சா��

 என��, 

சராச� வ�வா�� சா�� 

 எனேவ நி�வ�ப�ட�.

− 14

(2x+3)2

4
6x+9

MR = − 14

(2x+3)2

= − 1dR

dx

4

(2x+3)2

R = ∫ [4(2x + 3 − 1] dx)−2

= − x + k
4(2x+3)−1

−1(2)

R = − x + k−2
2x+3

x = 0, R = 0 k = 2
3

R = − x +−2
2x+3

2
3

R = + − x−2
2x+3

2
3

= − x = − x−6+4x+6
6x+9

4x
6x+9

AR = = − 1R
x

4
6x+9

ஒ� ெபா�ள�� ேதைவ ெநகி��சி   வ�ைல 2 ம��� ேதைவ 3 எ��ேபா� ேதைவ சா�ைப� கா�க.p

x3
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பதி� : 

 என�� 

= ⇒ =ηd
p

x3

−p

x
dx

dp

p

x3

=−dx

dp

1
x2

∫ dx = − ∫ dpx2

= −p + kx3

3

p = 2,x = 3

9 = −2 + k ⇒ k = 11

p = 11 − x3

3

5 மதி�ெப� வ�னா�க� 5 x 5 = 25

ஒ� நி�வன�தி� இ�திநிைல வ�வா� சா�� MR = -c. இ�� x எ�ப� ெபா��கள�� உ�ப�தி ம��� a, b, c

எ�பன மாறிலிக� என��, ேதைவ� சா�� x =  என நி��க.

பதி� : ெகா��க�ப�ட MR=a(x+b) -c

R=

R= -cx+k
R= -cx+k

x = 0 எ��ெபா�� R = 0

∴ 0= -c(0)+k

k =

R=

-cx

R=

ேதைவ� சா��: p=
p=

p+c=

b(x+b)=
x = .

a

(x+b)2

− ba

b(p+c)

-2

∫ a(x + b dx − c ∫ dx)−2

a(x+b)−1

−1

− a

x+b

− a

b
a

b

− − cx +a

x+b

a

b

=
−ab+a(x+b)

b(x+b)

− cxax

b(x+b)
R
x

− ca

b(x+b)
a

b(x+b)
a

p+c

− ba

b(p+c)

ஒ� நி�வன�, 30 நா�க��� ஒ� �ைற 500 இ�ச�கர வாகன�கைள ெப�கிற�. அ�பவ�தி� சர�� ைகய����,

இ��� நா�க�ட� (x) உட� ெதாட��ைடய� என ெத�கிற�. கைடசிய�� ெபற�ப�ட சர�� �தலி� இ��� I(x)=500-

0.03x , தினச� சர�� ேத�க� ெசல� �.0.3 என�� 30 நா�க��கான ெமா�த ெசலைவ� கா�க.

பதி� : 

சர�கி� ெமா�த ேத�க� ெசல�

= �.4,419

2

I(x) = 500 − 0.03 ; = 0.3; T = 30x2 C1

= I(x)dxC1 ∫ T

0

= 0.3 (500 − 0.03 )dx∫ 30
0 x2

= 0.3[500x − 0.01 ]x3 30

0

= 0.3[15000 − 270] = �4419

ஒ� நி�வன�தி� உ�ப�தி ெபா��கள�� இ�திநிைல ெசல� சா�� C'(x)=5+0.13x, இ�திநிைல வ�வா� சா�� R'(x)

=18 ம��� மாறா� ெசல� �.120 என��, இலாப� சா�ைப� கா�க.

பதி� : இ�திநிைல ெசல� சா�� C'(x)=5+0.13x

x  =0, C=120 என��,

ெசல�� சா�� : 

வ�வா�� சா�� : 

x = 0, R = 0 என�� 

இலாப� சா�� : 

C(x) = ∫ (5 + 0.13x)dx

= 5x + +0.13x2

2
k1

= 5x + 0.065 +x2 k1

= 120k1

C(x) = 5x + 0.065 + 120x2

(x) = 18R′

R = ∫ 18dx = 18x + k2

= 0k2

R = 18x

 P(x )  = R(x) − C(x)

= 18x − 5x − 0.065 − 120x2

= 13x − 0.065 − 120x2

21)
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ஒ� ச�ைத ெபா�ள�� ேதைவ சம�பா� p  =20-5x ம��� அள���� சம�பா� p =4x+8 ச�ைதய�� சமநிைல வ�ைலய��

கீ� �க�ேவா� உப� ம��� உ�ப�தி உப� ஆகியவ�ைற� கா�க.

பதி� : சமநிைலய�� P  = P

�க�ேவா� உப� 

அல�க� 

உ�ப�தியாள� உப� PS 

P.S=  அல�க�

d s

d s 

20 − 5x = 4x + 8

12 = 9x ⇒ x = 4
3

p = 20 − =20
3

40
3

CS = f(x)dx −∫ x2

0 p0x0

= (20 − 5x)dx −∫ 4/3
0

160
9

= −[20x − ]5x2

2

4/3

0

160
9

= − −80
3

40
9

160
9

= −80
3

200
9

= 40
9

= − g(x)dxp0x0 ∫ x0

0

= − (4x + 8)dx160
9 ∫ 4/3

0

= −160
9

[ + 8x]4x2

2

4/3

0

= − −160
9

32
9

32
3

= −128
9

32
3

32
9

y =27x  எ�ற வைளவைர��� ம��� x=0, y=1, y=2 எ�ற ேகா�க����  அைட�ப�� அர�க�தி� பர�ைப� கா�க.

பதி� : y =27x  எ�ப� ஓ� அைர ��ப�� பரவைளய� 

பர�� 

பர�� 

 ச.அல�க�

2 3

2 3

= xdy∫ d

c

= ⇒ x =x3 y 2

27
y 2/3

3

= dy =1
3 ∫ 2

1 y2/3 1
3 [ ]y 5/3

5/3

2

1

= [ − 1]1
5

25/3

[(2 − 1]1
5 )

5

3

24)

25)


